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Az ellipszis és a hiperbola paraméteres egyenletrendszeréről 

 

Az [ 1 ] internetes analitikus geometria - könyvben találtuk az 1. ábrán mutatott részt. 

 

   
 

1. ábra – forrása: [ 1 ] 

 

Úgy látjuk, hogy igencsak tanulságos. Főleg azért, mert nagyon ritkán találkozhatunk 

a hiperbola paraméteres egyenletrendszerének felírását támogató ábrával, ellentétben az 

ellipszis esetével. A grafikonjaikat a 2. ábrán rajzoltuk meg, mutatva, hogy a képletek 

valóban működnek, vagyis leírják a teljes görbét. 

E képletek a mi írásmódunkkal az alábbiak. 

Ellipszis: 

𝑥 𝜃 = 𝑎 ∙ cos 𝜃  , 𝑦 𝜃 = 𝑏 ∙ sin 𝜃  ;   0 ≤ 𝜃 ≤ 2 ∙ 𝜋  .       ( 1 ) 
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2. ábra 

 

Hiperbola: 

𝑥 𝜃 =
𝑎

cos 𝜃
  , 𝑦 𝜃 = 𝑏 ∙ tg 𝜃  ;   0 ≤ 𝜃 ≤ 2 ∙ 𝜋  .       ( 2 ) 

 

Az 1. ábra adatai: 

𝑎 = 10  cm   ;  𝑏 = 7   cm   .         ( A ) 

 

Ahogyan a spanyol szövegben is írják, a θ paraméter kiküszöbölésével kapjuk a görbe 

derékszögű koordinátás ( implicit ) egyenletét. 

Ellipszis: 

𝑥2

𝑎2
+

𝑦2

𝑏2
= cos2 𝜃 + sin2 𝜃 = 1 .         ( 3 ) 

 

Hiperbola: 

𝑥2

𝑎2
−

𝑦2

𝑏2
=

1

cos 2 𝜃
− tg2 𝜃 =

cos 2 𝜃  + sin 2 𝜃

cos 2 𝜃
− tg2 𝜃 = (1 + tg2 𝜃) − tg2 𝜃 = 1 .  ( 4 ) 

 

Érdekes megfigyelni, hogy az 1. ábrán az r = a sugarú kör hogyan „választja el” egymástól 

az ellipszist és a hiperbolát. 
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Forrás: 

 

[ 1 ] – https://archive.org/details/GeometriaAnalitica/page/n289/mode/1up 
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